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Test 2, durée 45min.
Les calculatrices, documents, et téléphones portables sont interdits.

Exercice 1 :
Sur R3rXs on considère les formes bilinéaires suivantes. Dire lesquelles sont des produits scalaire.

ϕpP,Qq “
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P ptqQptqdt
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P 1ptqQptq ` P 1ptqQptqdt

ϕpP,Qq “
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P 1ptqQ1ptqdt ` P p0qQp0q
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Exercice 2 :
On considère l’espace euclidien R4 muni du produit scalaire canonique.

1. Déterminer une base orthonormée du sous-espace vectoriel F de R4 engendré par les
vecteurs

V1 “ p1, 0, 1, 0q, V2 “ p0, 1,´1, 0q, V3 “ p0, 2, 3, 1q,

puis compléter cette base en une base orthonormée de R4.
2. Écrire la matrice de la projection orthogonale sur F dans la base canonique.
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